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О научной, педагогической
и общественной деятельности

А. Д. Александрова

4 августа 2002 г. — день девяностолетия со дня рож-
дения выдающегося математика XX в. Александра Да-
ниловича Александрова. Александр Данилович родил-
ся в деревне Волыни бывшей Рязанской губернии. Его
родители были учителями средней школы. В 1929 г.
он поступил на физический факультет Ленинградского
университета, который окончил в 1933 г.

В 1935 г. Александр Данилович защитил кандидат-
скую, а в 1937 г. — докторскую диссертацию. В 1946 г.
он был избран членом-корреспондентом, а в 1964 г. —
академиком Академии наук СССР.

С 1952 по 1964 гг. А. Д. Александров — ректор
Ленинградского университета.

В 1964 г. Александр Данилович переехал в Ново-
сибирск, где до 1986 г. возглавлял один из отделов Ин-
ститута математики им. С. Л. Соболева Сибирского от-
деления Академии наук СССР, работая одновременно и
профессором Новосибирского университета.

С апреля 1986 г. и до своей кончины 27 июля 1999 г.
А.Д. Александров работал в Санкт-Петербургском от-
делении Математического института им.В. А.Стеклова.

Учителями Александра Даниловича были Б. Н. Де-
лоне, выдающийся геометр и алгебраист, и В. А. Фок —
один из крупнейших физиков прошлого века.

Первые научные работы А. Д. Александрова посвя-
щены некоторым вопросам теоретической физики и гео-
метрии. В дальнейшем основной его специальностью
стала математика, к которой и относятся его главные
достижения.
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А. Д. Александров — автор около 300 опубликован-
ных статей, многих монографий и учебников. Основ-
ным направлением научной деятельности Александра
Даниловича была геометрия. В этой области он создал
большую научную школу. Среди учеников Александра
Даниловича Александрова много достойных ученых, а
двое из них — А. В. Погорелов и Ю. Г. Решетняк —
состоят в Российской академии наук.

Научные результаты Александра Даниловича охва-
тывали обширный круг вопросов, включая геометрию
выпуклых тел, теорию меры, теорию дифференциаль-
ных уравнений в частных производных и математиче-
ские основания теории относительности.

В работах А. Д. Александрова получила развитие
теория смешанных объемов выпуклых тел. Он доказал
ряд фундаментальных теорем о выпуклых многогран-
никах, стоящих в одном ряду с теоремами Эйлера и Ко-
ши. В частности, в связи с решением проблемы Вейля
А. Д. Александров разработал новый метод доказатель-
ства теорем существования. Результаты этого цикла ра-
бот поставили имя Александрова в один ряд с именами
Евклида и Коши.

Одно из основных достижений Александра Данило-
вича Александрова в геометрии — создание теории дву-
мерных многообразий ограниченной кривизны или, что
то же самое, внутренней геометрии нерегулярных по-
верхностей. В связи с этой теорией он разработал уди-
вительный по силе и наглядности метод разрезывания
и склеивания, который оказался весьма эффективным
в теории изгибания выпуклых поверхностей. Используя
этот метод, А. Д. Александров получил решение цело-
го ряда экстремальных задач для многообразий ограни-
ченной кривизны.

Александр Данилович построил теорию метриче-
ских пространств с односторонними ограничениями на
кривизну. Этот класс пространств представляет собой в
настоящее время единственный известный класс метри-
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ческих пространств, которые можно рассматривать как
обобщенные римановы пространства в том смысле, что
в них появляется центральное для римановой геометрии
понятие кривизны.

В работах А. Д. Александрова по теории двумерных
многообразий ограниченной кривизны и теории прост-
ранств с односторонними ограничениями на кривизну
дано развитие геометрической концепции пространства
в продолжение традиции, идущей от Лобачевского, Га-
усса, Римана, Пуанкаре и Картана.

Исследования по теории выпуклых тел привели
Александра Даниловича к проблематике общей теории
аддитивных функций множеств. В частности, он осуще-
ствил глубокое исследование слабой сходимости функ-
ций множеств. Его результаты в этой области вклю-
чаются в руководства по функциональному анализу и
находят неожиданные применения как в геометрии, так
и в теории вероятностей. А. Д. Александров является
одним из авторов теории нерегулярных кривых, в кото-
рой нашли свое продолжение и развитие идеи классиков
геометрии — Жордана, Пеано и др.

Работы А. Д. Александрова по дифференциальным
уравнениям имели своим истоком его исследования по
теоремам существования и единственности в теории вы-
пуклых тел. По существу, в этих работах возникает по-
нятие обобщенного решения уравнения в частных про-
изводных и притом для случая трудных нелинейных за-
дач. Александр Данилович Александров заложил осно-
вы геометрической теории уравнений типа Монжа —
Ампера. Он развил геометрический подход к принци-
пу максимума в теории дифференциальных уравнений
с частными производными. Его исследования по этим
вопросам на много лет опередили аналогичные иссле-
дования специалистов по дифференциальным уравне-
ниям. А. Д. Александров решил вопрос о линейности
отображений, сохраняющих конусы в пространстве спе-
циальной теории относительности. Эта работа переот-
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крывалась физиками разных стран с опозданием на де-
сятилетия. Она дала начало исследованиям по хроно-
геометрии.

Вопросы методологии и истории науки, ее препода-
вание занимали важное место среди интересов Алексан-
дра Даниловича. Ему принадлежит обширная, неизмен-
но актуальная и острая научная публицистика. Статьи
А. Д. Александрова о содержании и роли математики
используются в преподавании философии и истории на-
уки. Нашли свое место в практике школьного препода-
вания и его учебники по курсу геометрии.

В задачу геометрии входит изучение абстрактных
наглядных форм: кривых, поверхностей, римановых и
других многообразий, наделенных теми или иными до-
полнительными структурами. В рамках дифференци-
альной геометрии был разработан мощный аналитиче-
ский аппарат, приспособленный для исследования и опи-
сания главным образом локальных свойств геометриче-
ских образов.

К началу прошлого века в теории поверхностей воз-
никло большое число задач, касающихся соотношений
между всевозможными величинами, характеризующи-
ми строение геометрических образов «в целом», таких
как площадь поверхности, ограниченный ею объем, ин-
тегральная кривизна и др. Классические методы диф-
ференциальной геометрии не давали подходов к этим
задачам без ограничительных предположений гладко-
сти. Усилиями таких выдающихся математиков, как
Штейнер, Гильберт, Минковский, Вейль, Кон-Фоссен,
Либман были получены только отдельные результаты
геометрии «в целом». В работах этих геометров содер-
жались постановки многих нерешенных проблем, опре-
деливших развитие геометрии «в целом» на многие де-
сятилетия.

Сейчас основные из этих проблем решены. Боль-
шая заслуга в этом принадлежит самому А. Д. Алексан-
дрову и его непосредственным ученикам. Их усилиями
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геометрия «в целом» обогатилась многими плодотвор-
ными идеями и методами. Созданная А. Д. Александро-
вым научная школа заняла ведущее положение в мире
в области геометрии «в целом». Во всей современной
дифференциальной геометрии в соответствии с прогно-
зом, сделанным Александром Даниловичем еще в 1948 г.
в ходе дискуссии об учебниках по дифференциальной
геометрии, на передний план вышли задачи, касающи-
еся именно строения дифференциально-геометрических
объектов «в целом».

А. Д. Александрову принадлежат фундаменталь-
ные результаты в теории выпуклых тел. Развивая клас-
сические исследования Минковского, Александр Дани-
лович установил новые неравенства для смешанных объ-
емов выпуклых тел. Попутно им были найдены анало-
гичные алгебраические неравенства, которые спустя со-
рок лет получили совершенно неожиданное применение
к решению известной, поставленной еще в 1926 г., про-
блемы Ван дер Вардена об оценке перманента. Неравен-
ства Александрова для смешанных объемов в настоящее
время нашли интересные обобщения и приложения так-
же в алгебраической геометрии и теории нелинейных
эллиптических уравнений, а понятие о смешанных объ-
емах проникло даже в теорию случайных процессов.

Одновременно А. Д. Александров ввел в теорию
выпуклых тел аппарат теории меры и функциональ-
ного анализа, предложив рассматривать функциональ-
ное пространство, порожденное опорными функциями,
и специальные меры над ним — «поверхностные функ-
ции» и родственные «функции кривизны». Он доказал
теоремы единственности с точностью до переноса вы-
пуклого тела с заданной функцией кривизны, охватив-
шие как крайние частные случаи известные ранее теоре-
мы Кристоффеля и Минковского. При этом Александр
Данилович определил обобщенные дифференциальные
уравнения в мерах и соответствующие обобщенные ре-
шения.
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Достижения Александра Даниловича в теории вы-
пуклых многогранников, полученные в середине про-
шлого века, и сегодня производят большое впечатление
силой и законченностью результатов и красотой приме-
няемых методов. Он предложил общие методы дока-
зательства теорем существования и единственности вы-
пуклых многогранников и поверхностей, удовлетворяю-
щих тем или иным условиям. На их основе А. Д. Алек-
сандров получил большое число конкретных результа-
тов. Наиболее замечательным из них является принад-
лежащее ему решение проблемы Вейля, поставленной
последним еще в 1918 г. Проблема Вейля состоит в
том, чтобы доказать, что всякое двумерное риманово
многообразие положительной кривизны, гомеоморфное
сфере, изометрично замкнутой выпуклой поверхности
в трехмерном евклидовом пространстве. Решение, най-
денное Александром Даниловичем, давало ответ на во-
прос в значительно более общей ситуации, чем та, ко-
торую требовалось рассмотреть первоначально. Способ
решения, указанный Вейлем (не доведенный им до кон-
ца), основан на сведении рассматриваемой проблемы к
некоторой задаче для дифференциальных уравнений. В
противоположность этому примененные А. Д. Алексан-
дровым методы — чисто геометрические.

А. Д. Александровым был рассмотрен сначала ана-
лог проблемы Вейля для многогранников. В этом слу-
чае получается задача о существовании выпуклого мно-
гогранника с заранее заданной разверткой, удовлетво-
ряющей некоторым простым необходимым условиям
(условия эти состоят в том, что, во-первых, при скле-
ивании многоугольников развертки должно получаться
многообразие, гомеоморфное сфере, и, во-вторых, сум-
ма углов при каждой вершине развертки должна быть
не больше 2π). На поверхности выпуклого многогранни-
ка возникает внутренняя метрика, в которой за расстоя-
ние между двумя точками принимается точная нижняя
граница длин кривых, соединяющих эти точки.
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Таким же образом вводится метрика и на произ-
вольной абстрактно заданной развертке. Разрезая про-
извольным образом поверхность выпуклого многогран-
ника на многоугольники, мы будем получать из него
различные развертки, которые все изометричны друг
другу. Для многогранников проблема Вейля превраща-
ется в конечномерную задачу. Имеется два множества
— множество Mn выпуклых многогранников с n верши-
нами и множество Qn разверток, имеющих n вершин и
удовлетворяющих указанным выше условиям. Две изо-
метричные развертки при этом рассматриваются как од-
на и та же развертка. На каждом из этих множеств
вводится естественным образом топология, в силу кото-
рой Mn и Qn становятся многообразиями размерности
3n−6. Более того, Mn и Qn можно считать даже диффе-
ренцируемыми многообразиями. Сопоставляя каждому
выпуклому многограннику P его развертку S, получим
отображение ϕ : Mn → Qn.

Задача состоит в том, чтобы доказать, что ϕ(Mn) =
Qn. Для этого достаточно показать, что справедли-
вы следующие утверждения: (А) ϕ(Mn) есть открытое
подмножество в Qn; (Б) каждая связная компонента
пространства Qn содержит элемент множества ϕ(Mn);
(В) ϕ(Mn) замкнуто в Qn.

Утверждение (В) доказывается сравнительно про-
сто. Оно означает, что если развертка S0 ∈ Qn есть
предел разверток Sm, m = 1, 2, . . . , каждая из кото-
рых реализуется как поверхность некоторого выпуклого
многогранника, то и развертка S0 является в этом же
смысле реализуемой. Основная трудность заключается
в утверждении (А). Александр Данилович указал два
различных его доказательства. Одно основывается на
теореме Брауэра об инвариантности области. Предвари-
тельно устанавливается, что отображение ϕ непрерыв-
но и взаимно однозначно. Непрерывность ϕ очевидна.
Взаимная однозначность ϕ следует из того, что если по-
верхности двух выпуклых многогранников изометрич-
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ны, то они могут быть совмещены движением. (Послед-
нее утверждение, доказанное также А. Д. Александро-
вым, представляет собой усиление классической теоре-
мы Коши, согласно которой два выпуклых многогран-
ника, одинаково составленных из соответственно рав-
ных граней, конгруэнтны.) Непрерывность и взаимная
однозначность ϕ обеспечивают его топологичность. Тео-
рема Брауэра теперь позволяет заключить, что ϕ(Mn)
— открытое подмножество в Qn. Другое доказатель-
ство предложения (А), также указанное А. Д. Алексан-
дровым, основано на том, что отображение ϕ диффе-
ренцируемо и якобиан его всюду отличен от нуля. По-
следнее свойство отображения ϕ геометрически есть не
что иное, как некоторая теорема о жесткости выпуклых
многогранников. Доказательство утверждения (Б), так
же как и того факта, что множество Qn есть (3n − 6)-
мерное многообразие, составляет емкую в техническом
отношении отдельную часть доказательства.

Решение проблемы Вейля для общего случая по-
лучается из теоремы А. Д. Александрова для много-
гранников путем приближения римановых метрик мно-
гогранниками и последующим предельным переходом.

План доказательства самого Вейля был доведен до
конца Леви в 1938 г. средствами теории аналитических
функций, при этом Вейль и Леви рассматривали только
задачу о реализации аналитической римановой метри-
ки. Александр Данилович сделал несравненно больше:
он отказался не только от аналитичности, но даже от
гладкости метрики. На принятом теперь в теории диф-
ференциальных уравнений языке, он ввел и разработал
в этой сугубо нелинейной задаче теорию ее обобщенных
решений — и это в то время, когда такой подход в са-
мой теории дифференциальных уравнений с частными
производными обретал права гражданства еще только в
задачах вариационного исчисления.

А. Д. Александров получил нетривиальные обобще-
ния своих результатов по проблеме Вейля для случая
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пространства Лобачевского и сферического простран-
ства. Позднее важного продвижения в этой теме до-
бился А. В. Погорелов. Он установил теоремы о связи
между степенью гладкости выпуклой поверхности и ее
внутренней метрики, а также получил обобщение теоре-
мы А. Д. Александрова, касающееся погружения рима-
новой метрики в риманово пространство ограниченной
сверху кривизны.

Работы А. Д. Александрова по проблеме Вейля по-
ложили начало многочисленным исследованиям по тео-
рии изгибаний выпуклых поверхностей, в числе которых
следует назвать прежде всего работы самого А. Д. Алек-
сандрова, а также С. П. Оловянишникова, А. В. Погоре-
лова, и стимулировали другие подходы к теории изгиба-
ний в работах Н. В. Ефимова, И. Н. Векуа и их учени-
ков. Созданный Александром Даниловичем на основе
его теорем существования метод разрезывания и скле-
ивания поразительно изменил всю теорию изгибаний.
Работы Александра Даниловича по проблеме Вейля по-
служили источником нового направления современной
геометрии, которое можно характеризовать как теорию
нерегулярных римановых пространств. Создателем это-
го направления и автором наиболее значительных из от-
носящихся к нему результатов является Александр Да-
нилович Александров.

Полученное им решение проблемы Вейля основыва-
ется на приближении римановой метрики положитель-
ной кривизны многогранными метриками положитель-
ной кривизны. Естественно возникает вопрос, какие во-
обще метрики допускают подобного рода приближения.
Александр Данилович дал полный ответ на этот вопрос.
Он ввел понятие двумерного многообразия с метрикой
положительной кривизны и детально исследовал свой-
ства таких многообразий.

Многочисленные результаты А. Д. Александрова,
посвященные этому предмету, собраны в его книге
«Внутренняя геометрия выпуклых поверхностей», вы-
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шедшей в 1948 г. Для двумерных многообразий с мет-
рикой положительной кривизны определены такие по-
нятия, как кратчайшая, угол между кривыми, площадь
множества. Кроме того, для них определена еще некото-
рая неотрицательная вполне аддитивная функция мно-
жества, называемая кривизной.

В частном случае, когда данное многообразие ри-
маново (класса C2), эта функция множества совпадает
с интегралом от гауссовой кривизны по площади. В об-
щем случае кривизна может не быть абсолютно непре-
рывной относительно площади функцией и даже быть
сосредоточенной в изолированных точках и на линиях.
Например, для поверхности прямого кругового конуса
кривизна сосредоточена на множестве, состоящем из его
вершины и окружности основания конуса.

Среди прочих результатов, относящихся к геомет-
рии многообразий положительной кривизны, отметим
следующую замечательную теорему А.Д.Александрова.

Пусть дан треугольник на выпуклой поверхности,
образованный кратчайшими, соединяющими три точки
X,Y, Z. Построим плоский треугольник X ′Y ′Z ′ с теми
же длинами сторон. Оказывается, что углы при верши-
нах этого плоского треугольника порознь не превосхо-
дят соответствующих углов исходного треугольника на
выпуклой поверхности.

Этот факт ранее не был известен даже для слу-
чая двумерных римановых пространств положительной
кривизны. Обобщение данной теоремы (в литературе
именуемой обычно теоремой сравнения А. Д. Алексан-
дрова) на случай римановых пространств положитель-
ной кривизны произвольной размерности, полученное
В. А. Топоноговым, сыграло важную роль и способство-
вало тому прогрессу, который достигнут в последние го-
ды при изучении строения таких пространств в целом.
Эти результаты послужили образцом и одним из толч-
ков для целого ряда теорем сравнения, полученных в
современной римановой геометрии в целом.
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После построения теории двумерных многообразий
положительной кривизны возникла задача рассмотре-
ния многообразий, у которых кривизна является вполне
аддитивной функцией множества произвольного знака.
Теория таких многообразий, получивших наименование
двумерных многообразий ограниченной кривизны, бы-
ла в основном построена А. Д. Александровым еще в
начале 50-х годов. Ее полное изложение дано в 1962 г.
в монографии «Двумерные многообразия ограниченной
кривизны», написанной совместно с В. А. Залгаллером.

Александр Данилович предложил два различных
по подходу определения двумерных многообразий огра-
ниченной кривизны. Одно определение — аксиоматиче-
ское, другое — конструктивное — основано на приближе-
нии многообразий ограниченной кривизны многогран-
никами. А. Д. Александров доказал эквивалентность
этих определений. Мы приведем здесь только второе из
них.

Пусть M — двумерное многообразие, наделенное
метрикой ρ, причем метрика ρ внутренняя, т. е. для
любых двух точек X, Y ∈ M величина ρ(X,Y ) рав-
на точной нижней границе длин спрямляемых кривых,
соединяющих эти точки. Для всякой области G ⊂ M
естественно определяется метрика ρG, где ρG(X,Y ) есть
точная нижняя граница длин кривых, лежащих в обла-
сти G и соединяющих точки X и Y . Говорят, что ρG
есть индуцированная метрика области G.

Кривая в M называется кратчайшей, если ее длина
равна расстоянию между ее концами. Для любых двух
достаточно близких точек существует соединяющая их
кратчайшая. Многообразие M , наделенное внутренней
метрикой ρ, называется локально плоским, если каждая
его точка X имеет окрестность U , которая (в метрике ρ)
изометрична кругу x2 + y2 < δ2 на обычной евклидовой
плоскости. Многообразие M называется многогранни-
ком, если можно указать такое конечное его подмноже-
ство H = {A1, . . . , Ak}, что множество M\H является
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локально плоским. Точки A1, . . . , Ak называются вер-
шинами многогранника. Метрика ρ, заданная на дву-
мерном многообразии M , называется многогранной, ес-
ли эта метрика внутренняя и многообразие M , наделен-
ное метрикой ρ, является многогранником. Каждой вер-
шине A ∈ M может быть сопоставлено некоторое чис-
ло θ(A), называемое полным углом при вершине. Оно
определяется следующим образом.

Некоторая окрестность точки A кратчайшими, ис-
ходящими из точки A, может быть разделена на конеч-
ное число областей, каждая из которых (в индуциро-
ванной метрике) изометрична плоскому треугольнику.
Тогда θ(A) равно сумме углов этих плоских треугольни-
ков в точке A. (Легко устанавливается, что эта сумма
не зависит от выбора окрестности и ее разбиения.) Все-
гда θ(A) > 0. Если ω(A) ≡ 2π − θ(A) = 0, то некоторая
окрестность точки A изометрична кругу на плоскости,
так что величину ω(A) можно рассматривать как неко-
торую меру неевклидовости многогранника в окрестно-
сти точки A. В соответствии с этим ω(A) называется
кривизной в вершине A.

Обозначим через ω(E) сумму кривизн всех тех вер-
шин многогранника M , которые принадлежат множе-
ству E ⊂ M , а через |ω|(E) — сумму абсолютных ве-
личин кривизн этих вершин. Величина ω(E) называет-
ся кривизной, а |ω|(E) — абсолютной кривизной множе-
ства E. Двумерное многообразие M с внутренней мет-
рикой ρ называется двумерным многообразием ограни-
ченной кривизны, если для всякой его точки A можно
указать окрестность U и последовательность многогран-
ных метрик ρn, n = 1, 2, . . . , в U , сходящуюся равномер-
но к метрике ρ и такую, что последовательность |ωn|(U),
n = 1, 2, . . . , ограничена (ωn — кривизна в метрике ρn).

Двумерное риманово многообразие, метрика кото-
рого определяется линейным элементом Edu2+2Fdudv+
Gdv2, где функции E, F и G удовлетворяют требова-

14



ниям гладкости, необходимым для того, чтобы можно
было определить гауссову кривизну в точке (достаточ-
но считать, что E, F , G ∈ C2), является частным слу-
чаем двумерного многообразия ограниченной кривизны.
Другой частный случай — многообразия с многогранной
метрикой.

Фундаментальные понятия классической двумерной
римановой геометрии, такие как длина кривой, кривиз-
на кривой, геодезическая, площадь множества, кривиз-
на многообразия, имеют аналог в общем случае дву-
мерных многообразий ограниченной кривизны. (При
этом вместо кривизны кривой в ее точках рассматри-
вается поворот кривой — величина, в регулярном слу-
чае равная интегралу кривизны по длине дуги, а вместо
кривизны самого многообразия в точке рассматривает-
ся функция множества — аналог интеграла от кривизны
по множеству.) А. Д. Александрову принадлежит боль-
шое число конкретных результатов теории двумерных
многообразий ограниченной кривизны, многие из кото-
рых являются новыми и для двумерных римановых мно-
гообразий. Им развит аппарат, позволяющий свободно
ориентироваться в этой теории. Это функции множеств
(кривизны множеств и односторонние повороты участ-
ков кривых) и теоремы сравнения. Другим столь же
эффективным аппаратом оказался обобщенный изотер-
мический линейный элемент, введенный для таких про-
странств учеником А. Д. Александрова — Ю. Г. Решет-
няком. Появилась некоторая неожиданная область при-
ложений многообразий ограниченной кривизны в тео-
рии мероморфных функций.

Таким образом, класс двумерных римановых мно-
гообразий получил допускающую исследование компак-
тификацию при сохранении структуры многообразия и
ограниченности интегральной кривизны. Это позволи-
ло А. Д. Александрову и его ученикам дать исчерпыва-
ющее решение большого числа экстремальных задач в
теории поверхностей. В регулярном случае многие из
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этих задач просто не имели решений, так как экстре-
мум реализовался на объектах, выходящих из регуляр-
ного класса. Примером может служить решенная А. Д.
Александровым задача о нахождении поверхности наи-
большей площади среди гомеоморфных кругу поверхно-
стей с данным периметром, у которых положительная
часть кривизны ω+(S) (т. е. верхняя вариация функ-
ции множества ω) не превосходит данного числа η > 0.
В случае η ≥ 2π задача не имеет решения, а в слу-
чае η < 2π ее решением является боковая поверхность
прямого кругового конуса, у которого полный угол при
вершине конуса равен 2π − η. (Если разрезать ее по
образующей конуса, то полученная поверхность развер-
тывается в плоскость так, что в результате получается
круговой сектор с углом, равным 2π − η.)

Доказательство этой теоремы в общих чертах та-
ково. Достаточно рассмотреть случай, когда многооб-
разие есть многогранник. Многогранник S с данным
периметром и ω+(S) ≤ η < 2π последовательно преоб-
разуется так, что площадь его возрастает, а кривизна
в конечном итоге оказывается сосредоточенной в одной
точке. Каждый отдельный шаг преобразования состоит
в разрезывании и вклеивании в разрез некоторого мно-
гогранника.

Аналогичного рода приемы оказываются полезны-
ми и в других вопросах геометрии многообразий огра-
ниченной кривизны. В совокупности они и составляют
метод разрезывания и склеивания Александра Данило-
вича Александрова.

Исследованию двумерных многообразий ограничен-
ной кривизны посвящено большое число работ других
авторов, в основном учеников А. Д. Александрова. В
частности, вопросы теории многообразий ограниченной
кривизны рассматривались Ю. Ф. Борисовым, Ю. Д. Бу-
раго, В.А. Залгаллером, Ю.Г. Решетняком, В. В. Стрель-
цовым и др. Одна из задач, возникших в теории мно-
гообразий ограниченной кривизны, — указание классов
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двумерных поверхностей, определенных естественными
условиями, которые по своей внутренней геометрии бы-
ли бы многообразиями такого рода. В этом плане неко-
торые важные результаты получены Александром Да-
ниловичем, который доказал, что если поверхность опре-
деляется уравнением z = f(x, y), где функция f есть
разность двух выпуклых функций, то она есть двумер-
ное многообразие ограниченной кривизны. (Другие клас-
сы поверхностей, обладающих тем же свойством, указа-
ны А. В. Погореловым, Ю. Д. Бураго и другими авто-
рами.) Следует сказать, что в изучении внешней гео-
метрии нерегулярных поверхностей с метрикой ограни-
ченной кривизны по А. Д. Александрову имеется много
нерешенных вопросов, и в целом эта область исследова-
ния далека от завершения. (Этот круг вопросов поро-
дил интересное новое направление в теории погружен-
ных многообразий, развитое С. З. Шефелем.)

Теория многообразий ограниченной кривизны, по-
строенная А. Д. Александровым, является двумерной.
Задача построения ее многомерного аналога представ-
ляется достаточно трудной. В направлении ее реше-
ния наиболее существенное продвижение принадлежит
Александру Даниловичу. Частным случаем двумерных
многообразий ограниченной кривизны являются много-
образия кривизны, ограниченной снизу или сверху неко-
торым числом K0. (В регулярном случае это римановы
многообразия, у которых гауссова кривизна K(X) ли-
бо не превосходит K0 в каждой точке X, либо для всех
X не меньше K0.) Александр Данилович показал, что
такие многообразия могут быть описаны системой акси-
ом, в которой двумерность многообразия не использует-
ся. Это позволяет ввести общее понятие метрического
пространства односторонне ограниченной кривизны, то-
пология которого удовлетворяет достаточно слабым (с
точки зрения дифференциальных геометров) условиям.
Такое пространство может вообще не быть многообрази-
ем. А. Д. Александров детально исследовал простран-
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ства кривизны, не превосходящей K0, где K0 < ∞.
Эти работы были продолжены и развиты другими

сибирскими геометрами, учениками и последователями
А. Д. Александрова. В частности, ими решена задача
об аксиоматическом построении классической римано-
вой геометрии; именно, И. Г. Николаев и В. Н. Берестов-
ский доказали следующее. Пространство с внутренней
метрикой, являющееся n-мерным многообразием с огра-
ниченной кривизной в смысле Александрова, представ-
ляет собой риманово пространство, столь гладкое, что
для него справедлива классическая теория кривизны.

В дифференциальной геометрии и теории выпук-
лых тел хорошо известны теоремы единственности, ус-
танавливающие равенство (в том или ином смысле) гео-
метрических объектов, удовлетворяющих некоторым до-
полнительным условиям. Такого рода результаты были
получены в свое время Коши, Лиувиллем и другими вы-
дающимися математиками.

Теоремы единственности, как и теоремы существо-
вания, занимают большое место в научном творчестве
А. Д. Александрова. Этой теме посвящен цикл его ра-
бот, выполненных в 1956–1966 гг. Основным инстру-
ментом исследования этого цикла служили теоремы о
решениях дифференциальных уравнений эллиптическо-
го типа в сочетании с разного рода соображениями гео-
метрического характера. Чтобы дать представление об
указанных работах Александра Даниловича, приведем
следующую его теорему.

Теорема А. Пусть S и S0 — аналитические замкну-
тые выпуклые поверхности и k1 ≥ k2, k01 ≥ k02 — их
главные кривизны в точках x ∈ S, x0 ∈ S0 с парал-
лельными нормалями. Пусть f(ξ, η, n̄) — такая функция
численных параметров ξ, η и единичного вектора n̄, что
при ξ > ξ′ и η > η′ имеет место f(ξ, η, n̄) > f(ξ′, η′, n̄).
Тогда если для всякой x ∈ S выполняется f(k1, k2, n̄) =
f(k01, k02, n̄), где n̄ — нормаль в точке x̄, то поверхности
S и S0 совмещаются параллельным переносом.
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Теорема А в этой формулировке доказана Алексан-
дром Даниловичем в 1938 г. Естественно было пред-
положить, что требование аналитичности в ней может
быть заменено каким-либо более слабым. А. Д. Алек-
сандров получил также некоторый аналог теоремы А
для выпуклых многогранников — доказательство его осно-
вывается на идее, близкой к той, на которой основано
доказательство теоремы Коши о равенстве многогран-
ников.

Другой естественный вопрос: существует ли какой-
либо аналог теоремы А для поверхностей в n-мерном
пространстве в случае n > 3? Этим вопросам посвя-
щены исследования, выполненные Александром Дани-
ловичем в 1956–1966 гг. Конкретно, в отношении теоре-
мы А сначала А. В. Погорелов показал, что требование
аналитичности поверхностей может быть снижено до
четырехкратной дифференцируемости. (Относительно
функции f предполагается, что она принадлежит клас-
су C1, причем ∂f

∂ξ
∂f
∂η > 0 всюду в области определения.)

В 1956 г. Александр Данилович доказал, что (при
таких же предположениях относительно f) требование
аналитичности может быть заменено двукратной диф-
ференцируемостью. Также он показал, что в предполо-
жении, что S и S0 — аналитические поверхности, гомео-
морфные сфере, от условия выпуклости S можно вооб-
ще отказаться (это установлено в работе 1966 г.). Алек-
сандр Данилович доказал большое число теорем для вы-
пуклых поверхностей в n-мерном евклидовом простран-
стве при произвольном n ≥ 3, для поверхностей в общих
римановых пространствах и пространствах постоянной
кривизны, по своей формулировке аналогичных теоре-
ме А. Содержание этих теорем состоит в следующем.

Между точками двух поверхностей тем или иным
способом устанавливается соответствие. Тогда если глав-
ные кривизны поверхностей в соответствующих точках
связаны определенным соотношением, то поверхности

19



равны. (Буквальный перенос теоремы А на многомер-
ный случай, по-видимому, невозможен, хотя некоторое
частичное ее обобщение А. Д. Александров получил.)

В качестве приложения теорем единственности
Александр Данилович получил общие теоремы о харак-
теристическом свойстве (n− 1)-мерной сферы. Именно,
если на поверхности S, служащей границей тела в En,
выполняется соотношение �(k1, . . . , kn−1) = const, где
k1 ≥ k2 ≥ . . . ≥ kn−1 — главные кривизны в точке по-
верхности, а функция � такова, что производные ∂�

∂ki

непрерывны и имеют один знак для любых k1, k2, . . . ,
kn−1, то S является сферой. В частности, замкнутая по-
верхность постоянной средней кривизны в трехмерном
пространстве, не имеющая самопересечений, есть сфе-
ра. (На языке физики это означает, что не существует
мыльного пузыря, который не имел бы форму шара.)
К вопросам единственности примыкают проблемы оце-
нок изменения объекта при малом изменении однознач-
но определяющих его характеристик. И здесь Алексан-
дру Даниловичу Александрову принадлежат новые ме-
тоды и результаты. Трудная проблема Кон-Фоссена об
оценке изменения формы замкнутой выпуклой поверх-
ности при малом изменении ее внутренней метрики бы-
ла решена учеником А. Д. Александрова — Ю. А. Вол-
ковым.

А. Д. Александров является создателем нового на-
правления в теории дифференциальных уравнений эл-
липтического типа — геометрической теории уравнений
эллиптического типа.

Мы приведем очень краткий обзор результатов ис-
следований А. Д. Александрова по дифференциальным
уравнениям, выполненных в период с 1956 по 1965 гг.
Это прежде всего теоремы о существовании обобщен-
ных решений первой краевой задачи для уравнений ти-
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па Монжа — Ампера, а именно уравнений вида

f(Oz, z, x)Det
(

∂2z

∂xi∂xj
(x)

)
= h(x), (1)

где f и h — неотрицательные функции. Решение ищет-
ся в классе выпуклых функций. Это естественно, ибо
только на таких функциях уравнение (1) эллиптично.

Уравнение (1) позволяет по каждой выпуклой функ-
ции z построить две функции множеств, обозначаемые
через ωf (M, z) и ν(M). При этом

ν(M) =
∫

M

h(x)dx,

так что ν определяется функцией h. В регулярном слу-
чае (а именно, в случае z ∈ C2)

ωf (M, z) =
∫

M

f(Oz(x), z(x), x)Det
(

∂2z

∂xi∂xj
(x)

)
dx.

В общем случае функция ωf (M, z) определяется с помо-
щью понятия нормального отображения, которое вво-
дится так. Предположим, что z = z(x) — выпуклая
функция, заданная в замкнутой выпуклой области � ⊂
Rn. Вектор ζ(x) = (ζ1, . . . , ζn) называется обобщенным
градиентом функции z в точке x0, если гиперплоскость
z = 〈ζ, x−x0〉+z(x0) является опорной для гиперповерх-
ности S = {(x, z)|z = z(x)}. Если функция z дифферен-
цируема в точке x0, то ее обобщенный градиент в этой
точке, разумеется, совпадает с обычным. Сопоставляя
каждой точке x ∈ � все векторы, являющиеся обобщен-
ными градиентами функции z в этой точке, получим
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некоторое, вообще говоря, многозначное отображение ϕ
области � в Rn, которое и называется нормальным отоб-
ражением. Пусть E = ϕ(�). Для каждой точки ζ ∈ E
существует точка (x, z) ∈ S такая, что ζ есть обобщен-
ный градиент в точке x. Полагаем x = x(ζ), z = z(ζ).
Функция ωf (M, z) определяется равенством

ωf (M, z) =
∫

ϕ(M)

f(ζ, z(ζ), x(ζ))dζ.

Александр Данилович рассматривал следующую зада-
чу: найти выпуклую функцию z, принимающую задан-
ные значения на границе ∂�, и такую, что функция мно-
жеств ωf (M, z) совпадает с заранее заданной функцией
множеств ν(M). Если эта функция окажется принад-
лежащей классу C2, то она, очевидно, будет решением
уравнения (1). Александр Данилович установил суще-
ствование обобщенного решения сформулированной за-
дачи при условии, что f и заданные граничные значения
искомого решения удовлетворяют некоторым естествен-
ным ограничениям. Мы опускаем здесь детали, отсылая
читателя к его работе, опубликованной в Вестнике ЛГУ,
1958 г., № 1. В дальнейшем А. В. Погорелов доказал,
что обобщенные решения А. Д. Александрова являются
гладкими, если f ≡ 1 и, кроме того, z|∂� и h — доста-
точно гладкие положительные функции.

В 50-х годах Александр Данилович разработал ме-
тод оценок сверху и снизу для функций, удовлетворяю-
щих эллиптическим уравнениям или неравенствам 2-го
порядка, но не обладающих классической гладкостью
(не имеющих производных 2-го порядка в каждой точке,
а принадлежащих лишь пространству W 2

n(�), � ⊂ Rn).
Приведем лишь одну из этих оценок, далеко не самую
общую, но позволившую далеко продвинуться в изуче-
нии квазилинейных и даже некоторого класса сугубо
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нелинейных задач эллиптического типа. Она имеет вид

max
x∈�

z(x) ≤ max
x∈∂�

z(x) + C1diam �eC2‖b‖n,�‖Lz(x)−‖n,�.
(2)

Здесь

Lz(x) =
n∑

i,j=1

aij(x)zxixj (x) +
n∑

i=1

bi(x)zxi(x);

n∑

i,j=1

aij(x)ξiξj ≥ 0

при любом ξ ∈ Rn; C1 и C2 — постоянные, зависящие
только от n; � — произвольная ограниченная область
в Rn, a z ∈ W 2

n(�). Полунорма ‖ · ‖n,� вычисляется по
правилу

‖ν‖n,� =
(∫

�

|ν(x)|n(Det(aij(x)))−1dx

)1/n

,

а ν−(x) = max{0,−ν(x)}. Неравенство (2) замечатель-
но во многих отношениях (в том числе — характером
зависимости от �), и его чисто аналитическое доказа-
тельство представляется маловероятным.

Поясним на простейшем примере основную идею
метода А. Д. Александрова доказательства неравенства
(2). Пусть z(x) — решение уравнения

n∑

i,j=1

aij(x)
∂2z

∂xi∂xj
(x) = f(x) (3)
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в области G пространства Rn, где функции aij(x) тако-
вы, что собственные числа квадратичной формы

n∑

i,j=1

aijξiξj

лежат в некотором интервале [λ1, λ2], где 0 < λ1 ≤ λ2 <
∞ для всех x. Предположим, что область G выпукла,
известно, что z(x) = 0 на границе, и требуется оценить
min z(x). Пусть �z = {(x, y) ∈ Rn+1 : x ∈ G, y ≥ z(x)}
— надграфик функции z. Пусть, далее, Vz — выпуклая
оболочка �z. Множество Vz ограничено снизу поверхно-
стью y = z̃(x). При этом z(x) ≥ z̃(x) для всех x ∈ G
и функция z̃(x) выпукла. Предположим, что функция
z(x) достигает минимума в точке x0 ∈ G. Построим еще
выпуклый конус K в Rn+1, образованный отрезками, со-
единяющими точку (x0, z(x0)) с граничными точками G.
Если z(x0) велика по абсолютной величине, то конус K
оказывается сильно вытянутым и его опорное сфериче-
ское изображение будет велико. С другой стороны, яс-
но, что опорное изображение K содержится в опорном
изображении поверхности z = z̃(x). Последнее, однако,
не может быть слишком большим по следующей при-
чине. При вычислении опорного изображения поверхно-
сти z = z̃(x) достаточно принимать во внимание только
те точки, где z̃(x) = z(x). Они являются точками вы-
пуклости функции z(x), и, значит, в них квадратичная

форма
n∑

i,j=1
zijξiξj , где zij = ∂2z

∂xi∂xj
(x), неотрицательна.

В силу неотрицательности этой формы получаем, что в
точках, где z̃(x) = z(x),

n∑

i,j=1

aijzij ≥ λ1

n∑

i=1

zii ≥ nλ1(Det(zij))1/n. (4)
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Из (4) вытекает, что опорное изображение поверхности
z = z̃(x) не превосходит

1
(nλ1)n

∫

G

(f(x))ndx. (5)

Мы видим, таким образом, что конус K не может быть
сколь угодно длинным, ибо площадь его нормального
изображения не превосходит величину (5). Нетрудно
получить и явную оценку высоты конуса K. Это дает
оценку для величины

|z(x0)| = |min
x∈G

z(x)|.

Для того чтобы все сделанные заключения имели си-
лу, достаточно, чтобы функция z принадлежала классу
W 2

n(G), т. е. имела обобщенные вторые производные,
суммируемые в степени n.

Нет возможности описать в одной статье все то но-
вое и ценное, что было сделано Александром Данило-
вичем в работах указанного выше цикла. Многое из
этого еще ожидает своего потребителя и, несомненно,
несет богатые плоды. Примером тому может служить
неравенство (2), способствовавшее прогрессу в исследо-
вании нелинейных эллиптических уравнений (О. А. Ла-
дыженская, Н. В. Крылов, М. В. Сафонов, Н. Н. Ураль-
цева и др.). Его аналоги для параболических операто-
ров, доказанные Н. В. Крыловым, Н. Н. Уральцевой и
А. И. Назаровым, стали важным шагом на пути изуче-
ния квазилинейных параболических уравнений.

В 70-е годы прошлого века научные интересы Алек-
сандра Даниловича были связаны главным образом с
геометрическими вопросами оснований теории относи-
тельности. Начало этим исследованиям было положено
в его работе, выполненной еще в 1953 г. (совместно с
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В. А. Овчинниковой). К теории относительности Алек-
сандр Данилович регулярно обращался в разные пери-
оды своей жизни. Продолжению и развитию его идей в
этой области посвящены работы учеников А. Д. Алек-
сандрова — Ю. Ф. Борисова, А. К. Гуца, А. В. Кузьми-
ных, А. В. Левичева, Р. И. Пименова и А. В. Шайденко.

Геометрически пространство-время, т. е. совокуп-
ность всех событий, происходящих в физическом ми-
ре, можно рассматривать как четырехмерное аффинное
пространство, в котором введено отношение порядка.
Если x и y — две точки этого пространства, то запись
x ≺ y означает, что событие x предшествует событию y
или, иначе, x может воздействовать на y. Для каждой
точки x определено множество Kx — совокупность всех
событий, следующих за x. В ньютоновской механике Kx
— полупространство. В механике теории относительно-
сти Kx — прямой круговой конус с вершиной x, и кону-
сы Kx, соответствующие разным точкам x, получаются
один из другого параллельными переносами. Взаимно
однозначное преобразование пространства R4, сохраня-
ющее отношение порядка специальной теории относи-
тельности является лоренцевым. В физике этот факт
доказывается в предположении гладкости преобразова-
ния. Из работы А. Д. Александрова и В. А. Овчинни-
ковой следует, что никакие условия гладкости на самом
деле не нужны.

А. Д. Александров ввел общее понятие кинемати-
ки. Кинематика в смысле А. Д. Александрова есть топо-
логическое пространство, в котором введено отношение
порядка, должным образом согласованное с его тополо-
гией. Задача состоит в описании минимальных условий
(аксиом), при которых данная кинематика является ки-
нематикой специальной теории относительности.

А. Д. Александрову принадлежит большой вклад
и в теорию функций действительной переменной. Это
связано с его установкой на исследование нерегулярных
геометрических образов, распространение на такие об-
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разы некоторых основных концепций дифференциаль-
ной геометрии.

Один из результатов Александра Даниловича, отно-
сящихся к теории функций действительной переменной,
— классическая теорема о двукратной дифференцируе-
мости почти всюду выпуклой функции n переменных.
Но наиболее значительным его достижением в этой об-
ласти являются работы по абстрактной теории функций
множеств. Исследование различных вполне аддитив-
ных функций множеств, естественным образом возника-
ющих в теории выпуклых тел, явилось для него стиму-
лом для изучения общих вопросов теории меры в самой
абстрактной форме.

Основные результаты А. Д. Александрова в этой
области — во-первых, теорема об общем виде линей-
ного функционала в пространстве C(X) ограниченных
непрерывных функций в нормальном топологическом
пространстве X. Александр Данилович Александров
рассматривал пространства несколько более общие, чем
традиционно принятые в общей топологии. Согласно
теореме Рисса всякий непрерывный линейный функци-
онал в C([a, b]) представляется интегралом Стилтьеса.
А. А. Марков доказал, что если X — компактное то-
пологическое пространство, то всякий линейный функ-
ционал в C(X) представляется интегралом относитель-
но вполне аддитивной функции множеств. Если, одна-
ко, пространство X некомпактно, теорема А. А. Мар-
кова неверна. Александр Данилович показал, что если
требование полной аддитивности заменить требованием
регулярности (эквивалентным ему для случая компакт-
ных пространств), то теорема о представимости линей-
ного функционала в виде интеграла аддитивной функ-
ции множеств остается верной и в общем случае. Второе
важное достижение А. Д. Александрова в теории функ-
ций множеств — построенная им теория слабой сходи-
мости для последовательностей таких функций. Резуль-
таты данного цикла работ Александра Даниловича со-
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ставили содержание его докторской диссертации. Они
широко используются в теории вероятностей и функци-
ональном анализе.

Математические работы А. Д. Александрова, при
всей их глубине, оригинальности и значительности, не
исчерпывают его творчества. Философские вопросы ма-
тематики и теоретической физики постоянно находи-
лись в поле его интересов. Более чем двадцатилетний
опыт его размышлений о сущности математики был по-
дытожен в статье «Математика и диалектика» («Сибир-
ский математический журнал», 1970, № 2). Не случайно
преподаватели гуманитарных дисциплин на факульте-
тах точных наук часто рекомендуют студентам читать
общенаучные сочинения А. Д. Александрова.

А. Д. Александрову принадлежат также глубокие
статьи по философским проблемам теории относитель-
ности и квантовой механики. Философские труды и уст-
ные выступления Александра Даниловича охватывают
чрезвычайно широкий круг вопросов жизни.

Много сил и энергии А. Д. Александров отдал вос-
питанию новых кадров. Общеизвестна научная щед-
рость Александра Даниловича не только как научного
лидера, но и как непосредственного руководителя аспи-
рантов и молодых ученых. Он всегда увлекал их, по-
буждая к творчеству и научному поиску. Идеи, выска-
занные им на лекциях и семинарах, записанные в его ра-
бочих тетрадях, намеченные в личных разговорах, лег-
ли в основу многих работ его учеников.

Александр Данилович со свойственной ему отзыв-
чивостью не мог отстраниться от одной из важнейших
проблем реформы школьного образования — создания
новых учебников по геометрии для средних школ. Он
привлек к участию в этой работе А. Л. Вернера и опыт-
ного учителя В. И. Рыжика. Вместе они написали два
пробных учебника по стереометрии, а затем в 1983 г. —
учебник по геометрии для 9–10 классов, принятый для
школ и классов с углубленным изучением математики.
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С 1981 г. Александр Данилович начал разрабатывать
новую структуру учебного курса планиметрии. Этот
курс был опубликован им в серии препринтов. В 1984–
1986 гг. вышли написанные по этому курсу совместно
с А. Л. Вернером и В. И. Рыжиком пробные учебни-
ки для 6–8 классов. Эксперимент по всему циклу этих
учебников завершился целой серией учебников как для
обычных школ, так и для школ с углубленным изучени-
ем математики.

На протяжении 12-ти лет — с 1952 по 1964 гг. —
Александр Данилович был ректором Ленинградского го-
сударственного университета. Начинал он в трудные
послевоенные годы. Сумел мобилизовать оставшиеся в
университете силы, привлек хороших ученых из других
мест, всячески способствовал росту молодых кадров. В
результате его двенадцатилетней деятельности ректора
университета появились новые направления и школы,
расширилась сеть семинаров. Кадры, выросшие в тот
период, и сегодня являются ведущими наряду с новой
научной сменой.

Как ректор университета А. Д. Александров актив-
но и эффективно поддерживал университетских биоло-
гов в их борьбе с лысенковской лженаукой. Препода-
вание научной генетики в Ленинградском университе-
те началось уже в пятидесятые годы, тогда как в дру-
гих университетах генетика была восстановлена в сво-
их правах лишь в 1965 г. Это было очень непросто —
достаточно вспомнить окрик Н. С. Хрущева, который
квалифицировал отказ А. Д. Александрова выполнить
приказ министерства о восстановлении в ЛГУ одного
печально известного мракобеса от «мичуринской» био-
логии как проявление меньшевизма. Александр Дани-
лович не дрогнул, и деятель не был принят на работу в
Ленинградский университет. В то же время студенты-
биологи, отчисленные из других университетов за по-
пытки нелегально изучать генетику, получали возмож-
ность продолжить образование в ЛГУ.
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С именем ректора А. Д. Александрова связано так-
же становление таких новых в свое время направлений,
как социология и математическая экономика, получив-
ших в стенах ЛГУ его действенную поддержку в период
гонений. В октябре 1990 г. за особый вклад в сохра-
нение и развитие генетики и селекции А. Д. Алексан-
дров, единственный математик среди группы биологов,
был удостоен ордена Трудового Красного Знамени. Это
необычное награждение стало следствием той высокой
оценки благородной деятельности А. Д. Александрова,
которую дало большинство ученых нашей страны.

Александр Данилович имел огромный авторитет и
у маститых ученых, и у молодежи. «Он руководил уни-
верситетом не силой приказа, а моральным авторите-
том», — отметил В. И. Смирнов в адресе, написанном
по случаю ухода Александра Даниловича с поста рек-
тора. «Александр Данилович — совесть факультета», —
сказал тогда же Д. К. Фаддеев.

25 лет жизни Александр Данилович провел в Сиби-
ри. В 1964 г. по приглашению М. А. Лаврентьева он пе-
реехал с семьей в Новосибирск. Здесь Александр Дани-
лович нашел много верных друзей и учеников. Сибири
он отдал не только свои душу и сердце, но и здоровье,
перенеся клещевой энцефалит. А. Д. Александров со-
здал большую и разветвленную научную школу. Среди
его ленинградских учеников многие десятки докторов и
кандидатов наук.

И в Новосибирске под влиянием Александра Дани-
ловича выросли новые доктора наук и целая плеяда мо-
лодых кандидатов-геометров. Они творчески работают
во многих городах Сибири.

Александр Данилович обладал цельным научным
мировоззрением, позволявшим ему глубоко анализиро-
вать философские и общественные проблемы, а также
отвечать на вызовы современности на протяжении всей
жизни. В основе системы своих нравственных устано-
вок он называл человечность или универсальный гума-
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низм, научность и ответственность. Идеалам своей юно-
сти А. Д. Александров был верен до последних дней.

Заслуги А. Д. Александрова отмечены множеством
наград и отличий. Из самых последних он ценил первую
Золотую медаль имени Л. Эйлера, присужденную ему
Президиумом Российской академии наук в 1992 г.

Александру Даниловичу было свойственно неукро-
тимое стремление добиваться высших результатов в лю-
бом деле, за которое он брался, — как в математике, так
и в спорте (он был мастером спорта по альпинизму),
как в философии, так и в вопросах истории науки (в
Ленинградском и Новосибирском университетах он чи-
тал курс лекций по истории математики) и во многом
другом. Его близкие и друзья, его ученики и товарищи
по работе хорошо помнят характерную для Александра
Даниловича преданность истине, его постоянную готов-
ность ринуться на борьбу за ее защиту, готовность под-
держивать и защищать истину до конца.

Научные идеи академика А. Д. Александрова бу-
дут долго жить в трудах его учеников и последовате-
лей. Неповторимое обаяние, сочетание молодости духа
и мудрости опыта, яростный темперамент и тонкий ум,
самоотверженность и нежность Александра Даниловича
стали дорогими воспоминаниями тех, кто имел счастье
быть рядом с ним.

Ю. Ф. Борисов, В. А. Залгаллер
С. С. Кутателадзе, О. А. Ладыженская

А. В. Погорелов, Ю. Г. Решетняк
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Задачи нового учебного года // Ленингр. ун-т. — 1953.
— 4 сент.

1954
Лобачевского геометрия // БСЭ. — 2-е изд. — 1954. —
Т. 25. — С. 317–320.
О заполнении пространства многогранниками // Вестн.
ЛГУ. — 1954. — № 2. Сер. математики, физики и химии.
— Вып. 1. — С. 33–43.
Некоторые теоремы о дифференциальных уравнениях в
частных производных второго порядка // Вестн. ЛГУ.
— 1954. — № 8. Сер. математики, физики и химии. —
Вып. 3. — С. 3–17.
Об условиях неизгибаемости выпуклых поверхностей с
краем // Научная сессия ЛГУ: Тез. докл. по секции
мат. наук. — Л.: ЛГУ, 1954. — С. 45–46.
Synthetic methods in the theory of surfaces // Convegno
Internationale di Geometria Differentiale, Italia, 1953. —
Roma: Ed. Gremonese, 1954. — P. 162–165.
L’ideálisme de la théorie des ensembles // Pensée. — 1954.
— No. 58. — P. 83–90.
[Выступление на дискуссии «Проблема вида и видообра-
зования» на философском семинаре биолого-почвенного
фак-та ЛГУ, 24 марта 1954 г.] // Вестн. ЛГУ. — 1954. —
№ 10. Сер. биологии, географии и геологии. — Вып. 4.
— С. 81–84.
Восхождение на высшую точку земного шара [вершину
Эверест] // Природа. — 1954. — № 8. — С. 62–72. —
Совместно с В. П. Берковым.
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С новым годом, дорогие друзья! // Ленингр. ун-т. —
1954. — 1 янв.
Университет перед новым учебным годом: Беседа //
Веч. Ленинград. — 1954. — 26 авг.
С новым учебным годом! // Ленингр. ун-т. — 1954. —
3 сент.
О состоянии и мерах улучшения идеологической работы
в университете [Сокращ. докл.] // Там же. — 1 окт.

1955
On a generalization of Riemannian geometry // Jahresber.
Humb. Univ., Berlin. — 1955. — P. 3–65. (See also Alexan-
drov A. D. Selected Works. Part 1, Gordon and Breach
Publ., Amsterdam, 1996, pp. 187–249.)
Относительности теория (теоретико-познавательное
значение) // БСЭ. — 2-е изд. — 1955. — Т. 31. — С. 411–
413.
Риманова геометрия // БСЭ. — 2-е изд. — 1955. — Т. 36.
— С. 520–523. — Совместно с Ю. Ф. Борисовым.
О неизгибаемости выпуклых поверхностей//Вестн.ЛГУ.
— 1955. — № 8. Сер. математики, физики и химии. —
Вып. 3. — С. 3–13. — Совместно с Е. П. Сенькиным.
Про суть тeopii вiдностi // Досячнення сучасно̆ı фiзики
(Киiв). — 1955. — Вып. 4. — С. 3–28.
Важнейшее средство развития научного творчества //
Ленингр. ун-т. — 1955. — 9 дек.

1956
Предисловие [От редакционной коллегии] // Математи-
ка, ее содержание, методы и значение. В 3-х томах. —
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М.: АН СССР, 1956. — Т. 1. — С. 3–4. — Совместно с
А. Н. Колмогоровым, М. А. Лаврентьевым.
Общий взгляд на математику // Там же. — С. 5–78.
То же на англ. яз.: A general view of mathematics //
Mathematics, Its Content, Methods, and Meaning.—Cam-
bridge, 1969. — Vol. 1. — P. 1–64.
То же на рум. яз.: Privire generală asupră matematicii
// Matematică, cont̨inutul, metodele s̨i important̨a. — Bu-
cures̨ti, 1962. — Vol. 1. — P. 7–98.
To же на кит. яз.: Общий взгляд на математику. —
Пекин, Кэсюэ Пуцзи губаньшэ, 1958.
Кривые и поверхности // Математика, ее содержание,
методы и значение. — М.: АН СССР, 1956. — Т. 2. —
С. 97–152.
То же на англ. яз.: Curves and surfaces // Mathematics,
Its Content, Methods, and Meaning. — Cambridge, 1969.
— Vol. 2. — P. 57–118.
То же на нем. яз.: Kurven und Flächen. — Berlin: Deutscher
Verlag der Wissenschaften, 1959. — 82 S.
To же на рум. яз.: Curbe s̨i suprafete // Matematică,
cont̨inutul, metodele s̨i important̨a. — Bucures̨ti, 1962. —
Vol. 2. — P. 123–191.
To же на кит. яз.: Кривые и поверхности. — Пекин,
Кэсюэ Цзищу Чубаньшэ, 1959.
Абстрактные пространства // Математика, ее содержа-
ние, методы и значение. — М.: АН СССР, 1956. — Т. 3.
— С. 93–180.
То же на англ. яз.: Non-Euclidean geometry // Mathe-
matics, Its Content, Methods, and Meaning. — Cambridge,
1969. — Vol. 3. — P. 97–192.
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То же на рум. яз.: Spatii abstracte // Matematică, cont̨i-
nutul, metodele s̨i important̨a. — Bucures̨ti, 1962. — Vol. 3.
— P. 110–217.

Топология // Математика, ее содержание, методы и зна-
чение. — М.: АН СССР, 1956. — Т. 3. — С. 181–212.

То же на англ. яз.: Topology // Mathematics, Its Content,
Methods, and Meaning. — Cambridge, 1969. — Vol. 3. —
P. 193–226.

То же на рум. яз.: Topologia // Matematică, cont̨inutul,
metodele s̨i important̨a. — Bucures̨ti, 1962. — Vol. 3. —
P. 217–255.

Теоремы Г. Минковского и А. Д. Александрова // Гл. V
в кн.: Люстерник Л. А. Выпуклые фигуры и многогран-
ники. — М.: Гостехиздат, 1956. — С. 149–170.

То же на англ. яз.: Ch. V in the book: Lyusternik L. A.
Convex Figures and Polyhedra. — New York: Dover Publ.,
Inc., 1963. — P. 132–149.

О вычислении энергии двухвалентного атома по методу
Фока // Журн. эксперим. и теорет. физики. — 1956. —
Т. 4, вып. 4.

Дополнение к статье «О неизгибаемости выпуклых по-
верхностей» // Вестн. ЛГУ. — 1956. — № 1. Сер. мате-
матики, механики и астрономии. — Вып. 1. — С. 104–
106. — Совместно с Е. П. Сенькиным.

Теоремы единственности для поверхностей «в целом». I
// Вестн. ЛГУ. — 1956. — № 19. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 4. — С. 5–17.

То же на англ яз.: Uniqueness theorems for surfaces in the
large. I // Amer. Math. Soc. Transl. Ser. 2. — 1962. —
Vol. 21. — P. 341–354.
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Об одном обобщении римановой геометрии // Тр. 3 Все-
союз. мат. съезда, Москва, 1956 г. — М., 1956. — Т. 2:
Крат. содерж. обзор. и секц. докл. — С. 138.
Теоремы единственности для дифференциальных урав-
нений и поверхностей // Научная сессия Ленингр. ун-
та: Тез. докл. по секции мат. наук. — Л.: ЛГУ, 1965.
— С. 4–7.
Las definitions axiomaticas en las matematicas. — Mexico:
Univ. Nac, Suplementos del Seminario de problemas cien-
tificas y filosoficas, 1956. Ser. 1. — No. 6. — 21 p. — With
J. S. Hadamard.
The space-time of the theory of relativity // Fünfzig Jahre
Relativitätstheorie, Bern, 1955.—Basel, 1956.—P. 44–45.
On mathematical education in the USSR // Math. Stu-
dent. — 1956. — Vol. 24, No. 1–2. — P. 99–108.
[О философской трактовке теории относительности:
Крат. содерж. докл.] // Вестн. АН СССР. — 1956.
— № 10. — С. 96–97.
Важнейшее средство развития научного творчества //
Вестн. высш. школы. — 1956. — № 7. — С. 18–25.
Ред.: Математика, ее содержание, методы и значение.
Т. 1–3 / АН CCCР. Мат ин-т им. В. А. Стеклова. — М.:
АН СССР, 1956.
В стране великого народа: Из индийских впечатлений
// Веч. Ленинград — 1956. — 4 авг.
Школа творческой мысли: [Обсуждение статьи «Выс-
шая школа и ее питомцы»] // Лит. газ. — 1956. —
4 сент.

1957
Элементарная геометрия // БСЭ. — 2-е изд. — 1957. —
Т. 48. — С. 645–648.
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Линейчатые поверхности в метрических пространствах
// Вестн. ЛГУ. — 1957. — № 1. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 1. — С. 5–26.
Теоремы единственности для поверхностей «в целом». II
// Вестн. ЛГУ. — 1957. — № 7. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 2. — С. 15–44.
То же на англ. яз.: Uniqueness theorems for surfaces in
the large. II // Amer. Math. Soc. Transl. Ser. 2. — 1962.
— Vol. 21. — P. 354–388.
Über eine Verallgemeinerung der riemannschen Geometrie
// Der Begriff des Räumes in der Geometrie. Bericht von
der Riemann–Tagung des Forschungs-instituts für Mathe-
matik. — Berlin, — 1957. — S. 33–84. — (Schriftenreihe
Institute für Mathematik, Hf. I).
Диалектика и наука // Вестн. АН СССР. — 1957. —
№ 6. — С. 3–17.
Воспитание студенчества — важнейшая политическая
задача //Вестн. высш.школы.—1957.—№3.—С. 12–19.
Наш ученый — это воспитатель: [Крат. излож. докл.
на открытом заседании Учен. совета ун-та] // Ленингр.
ун-т. — 1957. — 8 янв.
Снежный человек — миф или действительность? //
Лит. газ. — 1957. — 21 марта. — Совместно с Е. Симо-
новым.
В первых рядах отечественной науки: [Об ученых Ле-
нинграда] // Правда. — 1957. — 22 июня.
Ленинград — наша гордость! // Ленингр. ун-т. — 1957.
— 25 июня.
Новые вехи истории // Известия. — 1957. — 18 окт.
Наше общее счастье //Ленингр. ун-т. — 1957.— 19 нояб.
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1958
Задача Дирихле для уравнения Det‖zij‖ = ϕ(z1, . . . , zn,
z, x1, . . . , xn). I //Вестн. ЛГУ. —1958.—№ 1. Сер. мате-
матики, механики и астрономии. — Вып. 1.— С. 5–24.
Исследования о принципе максимума. I // Изв. вузов.
Математика. — 1958. — № 5. — С. 126–157.
Теоремы единственности для поверхностей «в целом».
III // Вестн. ЛГУ. — 1958. — № 7. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 2. — С. 14–26.
То же на англ. яз.: Uniqueness theorems for surfaces in
the large. III // Amer. Math. Soc. Transl. Ser. 2. — 1962.
— Vol. 21. — P. 389–403.
Теоремы единственности для поверхностей «в целом».
IV // Вестн. ЛГУ. — 1958. — № 13. Сер. математи-
ки, механики и астрономии. — Вып. 3. — С. 27–34. —
Совместно с Ю. А. Волковым.
То же на англ. яз.: Uniqueness theorems for surfaces in
the large. IV // Amer. Math. Soc. Transl. Ser. 2. — 1962.
— Vol. 21. — P. 403–411. — With Yu. A. Volkov.
Теоремы единственности для поверхностей «в целом». V
// Вестн. ЛГУ. — 1958. — № 19. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 4. — С. 5–8.
То же на англ. яз.: Uniqueness theorems for surfaces in
the large. V // Amer. Math. Soc. Transl. Ser. 2. — 1962.
— Vol. 21. — P. 412–416.
Философское содержание и значение теории относитель-
ности. — М.: АН СССР, 1958. — 35 с. — (Материалы к
Всесоюз. совещ. по филос. вопр. естествознания.)
Воспитывать умело, творчески // Ленингр. ун-т. —
1958. — 10 марта.

56



Наши планы на семилетие: [Сокращ. докл. на общеуни-
верситетском партийном собрании] // Ленингр. ун-т. —
1958. — 31 марта.
[Говорят читатели «Ленинградского университета»] //
Ленингр. ун-т. — 1958. — 5 мая.
Путеводная звезда // Сов. Россия. — 1958. — 5 мая.
Помнить о требованиях жизни // Известия. — 1958. —
9 авг.
Путь к высшему образованию // Там же. — 10 дек.
Главное — творческая активность: [Перестройка высш.
школы в связи с Постановлением ЦК КПСС и Совета
Министров СССР] // Сов. Россия. — 1958. — 12 дек.

1959
Исследования о принципе максимума. II, III // Изв. ву-
зов. Математика. — 1959. — № 3. — С. 3–12; № 5. —
С. 16–32.
Теоремы единственности для поверхностей «в целом».VI
// Вестн. ЛГУ. — 1959. — № 1. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 1. — С. 5–13.
Теория относительности как теория абсолютного прост-
ранства-времени // Философские вопросы современной
физики. — М.: АН СССР, 1959. — С. 269–323.
Философское содержание и значение теории относитель-
ности // Философские проблемы современного естество-
знания: Тр. Всесоюз. совещ. по филос. вопр. естество-
знания. — М.: АН СССР, 1959. — С. 93–136.
То же на рум. яз.: Cont̨inutul filozofic s̨i ı́nsemnătatea
teoriei relativitatii // An. Rom.-Sov. Ser. Mat.-Fiz. —
1959. — Vol. 13, No. 3. — P. 125–152.
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То же на итал. яз.: Contenuto filosofico e importanza della
teoria della relativita // La Nova Critica. — 1960–1961. —
Vol. IX (La teoria fisica in URSS). — P. 17–64.
Заключительное слово // Философские проблемы со-
временного естествознания: Тр. Всесоюз. совещ. по
филос. вопр. естествознания. — М.: АН СССР, 1959.
— С. 573–575.
Философское содержание и значение теории относитель-
ности: [Сокращ. докл. по филос. вопр. естествознания]
// Вопр. философии. — 1959. — № 1. — С. 67–84.
Григорий Михайлович Фихтенгольц: (Некролог) //
Вестн. ЛГУ. — 1959. — № 19. Сер. математики, механи-
ки и астрономии. — Вып. 4. — С. 158–159. — Совместно
с Г. П. Акиловым, И. Я. Ашневиц, С. В. Валландером
и др.
Education in the USSR // Proc. 4 Canadian Mathematical
Congress. — Toronto, 1959. — P. 14–19.
Examen de la theoria de la relatividad restingida. — Mex-
ico, 1959. — P. 353–389.
[Доклад на Всесоюзном совещании по философским во-
просам естествознания. Москва, октябрь, 1958 г.] //
Природа. — 1959. — № 4. — С. 55.
Первые шаги // Веч. Ленинград. — 1959. — 10 апр. —
(Новое в высш. школе. Говорят руководители ленингр.
вузов).

1960
Modern development of surface theory // Proc. Intern.
Congr. Math., Edinburgh, 1958. — Cambridge, 1960. —
P. 3–18.
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То же на рус. яз.: Современное развитие теории поверх-
ностей // Международный мат. конгр. в Эдинбурге,
1958 г.: (Обзор. докл.). — М.: Гос. изд-во физ.-мат.
лит., 1962. — С. 7–26.
Некоторые оценки, касающиеся задачи Дирихле//Докл.
АН СССР. — 1960. — Т. 134, № 5. — С. 1001–1004.
То же на англ. яз.: Certain estimates for the Dirichlet
problem // Soviet Math. Dokl. — 1961. — Vol. 1. —
P. 1151–1154.
Исследования о принципе максимума. IV, V // Изв. ву-
зов. Математика. — 1960. — № 3. — С. 3–15; № 5. —
С. 16–26.
Теоремы единственности для поверхностей «в целом».
VII // Вестн. ЛГУ. — 1960. — № 7. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 2. — С. 5–13.
Николай Владимирович Ефимов: (К 50-летию со дня
рождения) // Успехи мат. наук. — 1960. — Т. 15,
вып. 6. —С. 175–177.—Совместно с А. В.Погореловым.
Роль Ленина в развитии науки // Вопр. философии. —
1960. — № 8. — С. 35–45.
Mathematics in the humanities // Report of the Second
Conference on Mathematical Education in South Asia.
Bombay, 1960.—Bombay: The Commercial Printing Press
Ltd., 1960. — P. 107–113.
Повышение уровня учебной и научной работы кафедр
педагогики // О перестройке работы кафедр педагогики
в свете закона об укреплении связи школы с жизнью. —
М., 1960. — С. 154–159.
Ленин — это целый мир! (90-летие со дня рождения
В. И. Ленина) // Ленингр. ун-т. — 1960. — 18 апр.
Ленин и наука // Известия. — 1960. — 21 апр.
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Об отношении биологии к физике и химии // Ленингр.
ун-т. — 1960. — 9 мая.
Важнейшая проблема коммунистического строительст-
ва // Там же. — 11 окт.
Вашу руку, коллега!//Комс. правда.— 1960.— 22 дек.

1961
Исследования о принципе максимума. VI // Изв. вузов.
Математика. — 1961. — № 1. — С. 3–20.
Одно условие равенства замкнутых выпуклых поверхно-
стей // Вестн. ЛГУ. — 1961. — № 7. Сер. математики,
механики и астрономии. — Вып. 2. — С. 5–7.
О принципе максимума // Некоторые проблемы мате-
матики и механики. — Новосибирск: СО АН СССР,
1961. — С. 25–41.
От оргкомитета // Программа 4 Всесоюз. мат. съез-
да, Ленинград, 1961 г. — Л.: ЛГУ, 1961. — С. 3. —
Совместно с В. В. Петровым.
Теория поверхностей и дифференциальные уравнения
с частными производными // 4 Всесоюз. мат. съезд,
Ленинград, 1961 г.: Аннот. пленар. докл. — Л.: ЛГУ,
1961. — С. 3–4. — Совместно с А. В. Погореловым.
[Выступление в прениях по докл. М. В. Келдыша на
Всесоюз. совещ. науч. работников 12–14 июня 1961 г.]
// Вестн. АН СССР. — 1961. — № 7. — С. 42–43.
[Выступление на Всесоюз. совещ. работников науки о
перестройке работы науч. учреждений в связи с Поста-
новлением ЦК КПСС и Совета Министров СССР «О ме-
рах по улучшению координации научно-исследователь-
ских работ в стране и деятельности АН СССР»] // Все-
союз. совещ. науч. работников в Кремле, Москва, 12–14
июня 1961 г. — М.: ВИНИТИ, 1961. — С. 61–65.
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Великое достигается ценой больших усилий // Смена.
— 1961. — 15 апр.
Работать и учиться с напряжением. К вершинам знаний
// Таджикский гос. ун-т. — 1961. — 1 янв.
Основное звено — высшая школа // Правда. — 1961. —
8 февр.
Главное богатство // Известия. — 1961. — 23 марта.
Дерзающим, пытливым, любознательным // Ленингр.
ун-т. — 1961. — 2 июня.
[Выступление на Всесоюзном совещании научных работ-
ников (Сокращ.)] // Правда. — 1961. — 14 июня.
Подготовка кадров — дело первостепенной важности //
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Об изгибании многогранника с твердыми гранями //
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геометрической конф., Киев, 1962 г.] // Успехи мат. на-
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наук. — 1967. — Т. 22, вып. 6. — С. 5–7.
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— № 8. — С. 35–36.
Покорение вершин творчества: К 80-летию со дня рож-
дения Б. Н. Делоне // Наука и жизнь. — 1970. — № 8.
— С. 10–11.
Раз уж заговорили о науке // Новый мир. — 1970. —
№ 10. — С. 205–220.
Мир абстракций // За науку в Сибири. — 1970. —
11 марта.
Утверждай себя истиной // Комс. правда. — 1970. —
23 июня.
Истинный гуманизм и гуманность истины // Лит. газ.
— 1970. — 4 нояб.

1971
Геометрия //БСЭ.—3-е изд.— 1971.—Т. 6.—С. 307–313.
Отображение семейств конусов // Докл. АН СССР. —
1971. — Т. 197, № 5. — С. 991–994.
То же на англ. яз.: Mapping of families of cones // Soviet
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То же на англ. яз.: Nikolăı Vladimirovich Efimov: (On
the Occasion of His Sixtieth Birthday) // Russian Math.
Surveys. — 1972. — Vol. 26, No. 1. — P. 205–210. — With
P. S. Aleksandrov, A. V. Pogorelov, and È. G. Poznyak.
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Диалектика геометрии // Математика в школе. — 1986.
— № 1. — С. 12–19.
Об основаниях геометрии // Междунар. конф. по гео-
метрии и ее приложениям (Смолян, июль 1986 г.): Тез.
докл. — 1986. — С. 100.

81



Размышления об экономике и этике // ЭКО. — 1986. —
№ 2. — С. 78–90.
Кадры решают все //Наука в Сибири.—1986.— 30 янв.
Школьник и ЭВМ: [О курсе «Основы информатики и
вычислительной техники»] // Соц. индустрия. — 1986.
— 19 февр.
Научность подлинная и мнимая: [О научности препода-
вания] // Учит. газ. — 1986. — 15 марта.
Еще раз об истине и парадигме // Наука в Сибири. —
1986. — 24 июля.

1987
Геометрия. 7–9: (Конкурсный учебник). — М.: Просве-
щение, 1987. — 408 с. — Совместно с А. Л. Вернером,
В. И. Рыжиком.
Геометрия. 10–11: (Конкурсный учебник). — М.: Про-
свещение, 1987. — 207 с. — Совместно с А. Л. Вернером,
В. И. Рыжиком.
Основания геометрии. Учеб. пособие. — М.: Наука,
1987. — 288 с.
Об основаниях геометрии // Сиб. мат. журн. — 1987.
— Т. 28, № 4. — С. 9–28. — С дополнением Г. Я. Перель-
мана.
То же на англ. яз.: Foundations of geometry // Siberian
Math. J. — 1987. — Vol. 28, No. 4. — P. 523–539.— With
a supplement by G. Ya. Perel′man.
Леонид Витальевич Канторович: (Некролог) // Успе-
хи мат. наук. — 1987. — Т. 42, № 2. — С. 177–182.
— Совместно с А. Г. Аганбегяном, М. К. Гавуриным,
С. С. Кутателадзе, В. Л. Макаровым, Ю. Г. Решетня-
ком, И. В. Романовским и др.

82



То же на англ. яз.: Leonid Vital′evich Kantorovich
(Obituary) // Russian Math. Surveys. — 1987. — Vol. 42,
No. 2. — P. 225–232. — With A. G. Aganbegyan,
M. K.Gavurin, S. S.Kutateladze, V. L. Makarov, Yu.G. Re-
shetnyak, I. V. Romanovskĭı, et al.
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1994, 1995
1997–1999

Сагдеев Р. З. 1989
Сенькин Е. П. 1955, 1956
Симонов Е. 1957
Соболев С. Л. 1968
Соломяк М. З. 1991
Стрельцов В. В. 1953, 1965
Ступин Л. П. 1963, 1964

Уральцева Н. Н. 1983

Фаддеев Л. Д. 1983
Филатов П. С. 1990

Шайденко А. В. 1976
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Алфавитный указатель трудов

îä èçä.

Абстрактные пространства . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953
1956

Аддитивные функции множества в абстрактных
пространствах . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1941

Аддитивные функции области в теории выпук-
лых поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1948

Адольф Павлович Юшкевич: (К 80-летию со
дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1987

Алексей Васильевич Погорелов: (К 60-летию со
дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1979

Алексей Васильевич Погорелов (К 70-летию со
дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989

Алексей Васильевич Погорелов (К 80-летию со
дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1999

Алмазы надо гранить . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962

Бедная аксиома!:
О русском языке в учебнике геометрии . . . . . . . . . . . . 1981

Борис Николаевич Делоне . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1980

В защиту социологии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1972
В защиту философии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
В озлоблении нет добра . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989
В первых рядах отечественной науки . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
В Президиум Верховного Совета СССР [Письмо

от 24 января 1990 г.] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1990
В пути полвека: [О Полетаеве И. А.] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1980
В стране великого народа . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1956
Важнейшая проблема коммунистического строи-

тельства . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1960
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Важнейшее средство развития научного твор-
чества . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1955

1956
Вашу руку, коллега! . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1960
Вводная глава: [Общее представление о сущно-

сти математики] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953
Векторы и координаты . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1983
Великое достигается ценой больших усилий . . . . . . . . . . . . 1961
Величины и фигуры . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1981
«Взрыв обучения» и ТВ . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1971
Виктор Абрамович Залгаллер (К 70-летию со

дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1991
Вклад В. А. Фока в релятивистскую теорию

пространства, времени и тяготения . . . . . . . . . . . . . . . . 1988
2000

Внутренняя геометрия . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1951
Внутренняя геометрия выпуклых поверхностей . . . . . . . . . 1945

1946, 1948
Внутренняя геометрия поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1948
Внутренняя геометрия произвольной выпуклой

поверхности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1941
Внутренняя метрика выпуклой поверхности в

пространстве постоянной кривизны . . . . . . . . . . . . . . . 1944
Воспитание студенчества — важнейшая поли-

тическая задача . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
Воспитатели талантов . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1963
Воспитывать идейных, убежденных . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Воспитывать умело, творчески . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1958
Восхождение к истине или горная геометрия . . . . . . . . . . . 1992
Восхождение на высшую точку земного шара

[вершину Эверест] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1954
Всесоюзная конференция по геометрии и анализу . . . . . . . 1990
Вступление (предисловие) к воспоминаниям

Вадима Делоне «Портреты в колючей раме» . . . . . . . 1991
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Вывод четырехмерных ненормальных паралле-
лоэдров . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1934

Выпуклое тело (геометрическое) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1951
Выпуклые многогранники . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950
Выпуклые поверхности как поверхности поло-

жительной гауссовой кривизны . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
[Выступление в прениях по докл., посвящ.

пробл. экономики и техн. прогресса на
Общем собрании АН СССР 13 дек. 1965 г.] . . . . . . . . . 1966

[Выступление в прениях по докл. М. В. Кел-
дыша на Всесоюз. совещ. науч. работ-
ников 12–14 июня 1961 г.] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961

[Выступление на Всесоюз. совещ. науч. работ-
ников] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961

[Выступление на Всесоюз. совещ. работников
науки о перестройке работы науч. учреж-
дений в связи с Постановлением ЦК КПСС
и Совета Министров СССР «О мерах по
улучшению координации научно-исследо-
вательских работ в стране и деятельности
АН СССР»] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961

Выступление на 2 Всесоюз. совещ. по филос.
вопр. соврем. естествознания: Физическая
наука и философия . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1973

[Выступление на годичном собрании АН СССР] . . . . . . . . 1987
Выступление на Годичном общем собрании АН

СССР (март 1990) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1990
[Выступление на дискуссии «Проблема вида и

видообразования» на филос. семинаре
биол.-почв. фак-та ЛГУ, 24 марта 1954 г.] . . . . . . . . . 1954

[Выступление на Общем собрании АН СССР,
проходившем 19–20 октября 1962 г.] . . . . . . . . . . . . . . . 1962

Высшая школа и развитие науки . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
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Геометрия . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1952, 1955, 1971, 1983
1984, 1985, 1986, 1987
1988, 1990, 1991, 1992
1994, 1995, 1997–2000

Геометрия в Ленинградском университете . . . . . . . . . . . . . . 1947
Геометрия «в целом» . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1948, 1977
Геометрия выпуклых тел . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1952
Геометрия и диалектика . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962
Геометрия и топология в Советском Союзе. I, II . . . . . . . . 1947
Главное богатство . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Главное — творческая активность . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1958
Гладкость выпуклой поверхности с ограничен-

ной гауссовой кривизной . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1942
Глеб Павлович Акилов: [Некролог] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1988
[Говорят читатели «Ленинград. ун-та»] . . . . . . . . . . . . . . . . 1958
Гореть, а не тлеть . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Готовить полноценных научных работников . . . . . . . . . . . . 1952
Грандиозные перспективы советской науки . . . . . . . . . . . . . 1952
Грани таланта:

Академику М. В. Келдышу — 60 лет . . . . . . . . . . . . . . 1971
Григорий Михайлович Фихтенгольц: (Некролог) . . . . . . . . 1959

Дамба строится вопреки требованиям ленинг-
радцев . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1991

Два этажа математики: [Об учебнике геометрии] . . . . . . . . . 1984
Двумерные многообразия ограниченной кривиз-

ны: (Основы внутренней геометрии поверх-
ностей) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962

Дело первостепенной важности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Дерзающим, пытливым, любознательным . . . . . . . . . . . . . . 1961
Диалектика геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986
Диалектика и наука . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
Дмитрий Константинович Фаддеев: (К 80-летию

со дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989
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[Доклад на Всесоюз. совещ. по филос. вопр.
естествознания] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1959

Дополнение к статье «О неизгибаемости вы-
пуклых поверхностей» . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1956

Дорогу увлеченным . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962

Если бы урок вел я... . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1983
Ефимов Николай Владимирович . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1952
Еще раз о деятельной сущности человека . . . . . . . . . . . . . . . 1968
Еще раз о науке и нравственности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1968
Еще раз об истине и парадигме . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986

Живые ученья и мертвые схемы . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1963

Задача Дирихле для уравнения
Det‖zij‖ = ϕ(z1, . . . , zn, z, x1, . . . , xn). I . . . . . . . . . 1958

Задачи нового учебного года . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953
[Заключительное слово по обсуждению статьи

«Об основах дифференциальной геометрии
и их изложении» на кафедре дифференц.
геометрии МГУ] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950

Заключительное слово на 2 Всесоюз. совещ. по
филос. вопр. соврем. естествознания:
Физическая наука и философия . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1973

Заключительное слово [Философские проблемы
современного естествознания] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1959

Замечание о правилах коммутации и уравне-
нии Шрёдингера . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1934

Замечания к основам теории относительности . . . . . . . . . . 1953
[Заседание памяти студентов, преподавателей

и сотрудников ЛГУ, погибших на фронтах
войны] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1985

Заявление по поводу референдума в СССР . . . . . . . . . . . . . 1991

Изопериметрическая задача и оценки длины
кривой на поверхности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1965
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Изопериметрические неравенства на кривых по-
верхностях . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945

Инструмент познания . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1972
Интервью с И. Г. Абрамсоном . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1999
Искать таланты! . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989
Исследование некоторых свойств решений задач

Дирихле путем сведения к случаю одной
переменной . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967

Исследования о принципе максимума. I . . . . . . . . . . . . . . . . . 1958
Исследования о принципе максимума. II, III . . . . . . . . . . . . 1959
Исследования о принципе максимума. IV, V . . . . . . . . . . . . 1960
Исследования о принципе максимума. VI . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Истина и заблуждение . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967
Истина и «парадигма» . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1985
Истина как моральная ценность . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1987
Истинный гуманизм и гуманность истины . . . . . . . . . . . . . . 1970
Ищите истину . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1987

К вопросу о преподавании иностранных языков
в высшей школе . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964

К вопросу об улучшении преподавания иност-
ранных языков в высш. учеб. завед. СССР . . . 1963

К достойной жизни вместе! . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1991
К основам теории относительности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1976
К основаниям геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1982

1984
К основаниям геометрии пространства-времени

I, II . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1974
К теории смешанных объемов выпуклых тел.

I, II . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1937
К теории смешанных объемов выпуклых тел.

III, IV . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1938
К теории смешанных объемов Минковского . . . . . . . . . . . . . 1937
Кадры решают все . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986
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«...Как в горах, так и в жизни—только вверх!»:
Беседа об альпинизме . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1972

Как я стал альпинистом . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1972
Квазигеодезические . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1949, 1965
Квазигеодезические на многообразиях, гомео-

морфных сфере . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950
Коммунист в науке . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1966
Коммунистическое воспитание студентов в про-

цессе учебных занятий . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Конкурс есть, а учебников нет . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1988
Конусы с транзитивной группой . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1969
Кривизна выпуклых поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
Кривые в многообразиях ограниченной кривизны . . . . . . . . 1948
Кривые и поверхности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953

1956, 1959
Кривые на выпуклых поверхностях . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945

Ленин — это целый мир! . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1960
Ленинград — наша гордость! . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
Ленин и наука . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1960
Ленинската диалектика и математиката (болг.) . . . . . . . . . . 1954
Ленинская диалектика в геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1969
Ленинская диалектика и математика . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950

1951, 1952
Леонид Витальевич Канторович: (К 70-летию со

дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1982
Леонид Витальевич Канторович: (Некролог) . . . . . . . . . . . 1987
Линейчатые поверхности в метрических прост-

ранствах . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
Лицемерие конституции . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1992
Лобачевского геометрия . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1954, 1998

Мажорирование решений линейных уравнений
второго порядка . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1966

Математика . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
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Математика и диалектика . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1970
1972

Математические основы структурного анализа
кристаллов и определение основного парал-
лелепипеда повторяемости при помощи
рентгеновских лучей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1934

Мерой 70-х годов . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Мерой коммунизма . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Метод опорного изображения в исследовании

решений краевых задач . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1963
Метод проекций в исследовании решений эл-

липтических уравнений . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1966
Метод склеивания в теории поверхностей . . . . . . . . . . . . . . 1947
Метрика выпуклых поверхностей в пространст-

вах постоянной кривизны . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
Мечта становится реальностью . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Минимальные основания геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1994
. . . Минус математика? . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1984
Мир абстракций . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1970
Многогранники . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1981, 1982
Многомерная геометрия . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1982
Многообразие задач науки о человеке . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962
Многоугольники и окружности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1982
Могутнiй iнструмент пiзнания . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Мораль нового мира . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967

На чем человек держится . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1988, 1989
Наука и нравственность . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967

1968, 1970
Наука и общество . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1977
Наука и степени . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1963
Научная установка нравственности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1971
Научность подлинная и мнимая . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986
Научный поиск и религиозная вера . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1974
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Начала геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1981
Начала стереометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1981

1982
Наш ученый — это воспитатель . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
Наше общее счастье . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
Наши планы на семилетие . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1958
Не ассигнования, а внимание . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962
Не бойтесь брать решение на себя . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1987
Не для степени, а для науки . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Невозможность общих оценок решений и усло-

вий единственности для линейных уравне-
ний с нормами, более слабыми, чем в Ln . . . . . . . . . . . 1966

Некоторые оценки для производной решения
задачи Дирихле на границе . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967

Некоторые оценки, касающиеся задачи Дирихле . . . . . . . . 1960
Некоторые оценки решений задачи Дирихле . . . . . . . . . . . . 1967
Некоторые теоремы о дифференциальных ура-

внениях в частных производных второго
порядка . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1954

Нельзя молчать . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1995
Нет ничего прекраснее истины . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1984
Не штопать прорехи . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989
Николай Владимирович Ефимов: (К 50-летию

со дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1960
Николай Владимирович Ефимов: (К 60-летию

со дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1971
Николай Владимирович Ефимов: (К 70-летию

со дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1981
Николай Владимирович Ефимов: (Некролог) . . . . . . . . . . . 1983
Николай Степанович Синюков: (К 60-летию со

дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986
Новое доказательство неизгибаемости поверх-

ности шара . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1935
Новые вехи истории . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1957
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Новые неравенства для смешанных объемов вы-
пуклых тел . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1937

Нравственная роль науки . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1968
Нравственное значение науки . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967

О бесконечно малых изгибаниях нерегулярных
поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1936

О выпуклых поверхностях с плоскими границами
теней . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1939

О вычислении энергии двухвалентного атома по
методу Фока . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1934, 1956

О геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1980
О геометрии Лобачевского . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1993
О группах с инвариантной мерой . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1942
О заполнении пространства многогранниками . . . . . . . . . . . 1954
О кривизне выпуклых поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
О кривизне поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1966
О логике . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1951
О мажорантах решений и условиях единствен-

ности для эллиптических уравнений . . . . . . . . . . . . . . 1966
О марксистском мировоззрении . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989
О мере, внутренности и границе . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1983
О метрике выпуклой поверхности в пространст-

ве постоянной кривизны . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1946
О неизгибаемости выпуклых поверхностей . . . . . . . . . . . . . 1955
О некоторых общих вопросах научной работы и

преподавания математики . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950
О парадоксе Эйнштейна в квантовой механике . . . . . . . . . 1952
О площади поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
О поверхностной функции выпуклого тела:

Замечание к работе «К теории смешанных
объемов выпуклых тел» . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1939

О поверхностях, представимых разностью вы-
пуклых функций . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1949
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О понятии множества в курсе геометрии . . . . . . . . . . . . . . . 1984
О преобразованиях Лоренца . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950
О принципе максимума . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
О пробном учебнике «Начала стереометрии» . . . . . . . . . . . 1982
О работах С. Э. Кон-Фоссена . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1947
О разбиениях и покрытиях плоскости . . . . . . . . . . . . . . . . . 1937
О расширении хаусдорфова пространства до

H-замкнутого . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1942
О роли биологических факторов в формирова-

нии и развитии человека . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1981
О склеивании выпуклых поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . 1946
О смысле волновой функции . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1952
О состоянии и мерах улучшения идеологической

работы в университете . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1954
О средних значениях опорной функции . . . . . . . . . . . . . . . . 1967
О строгости изложения в учебном пособии

А. В. Погорелова . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1985
О сущности теории относительности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953
О сущности университета . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1989
О теоремах единственности для замкнутых по-

верхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1939
О треугольниках на выпуклых поверхностях . . . . . . . . . . . 1945
[О философской трактовке теории относитель-

ности] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1956
О философском содержании теории относитель-

ности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1979
О формализме в математических науках . . . . . . . . . . . . . . . 1948
О хроногеометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1977
О четырехмерных ненормальных параллелоэд-

рах . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1934
Об идеализме в математике . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1951

1952
Об изгибании бесконечных выпуклых поверхно-

стей вращения . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
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Об изгибании многогранника с твердыми гра-
нями . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962

Об одном изложении геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986
Об одном классе замкнутых поверхностей . . . . . . . . . . . . . . 1938
Об одном обобщении римановой геометрии . . . . . . . . . . . . . 1956
Об одном обобщении функционального уравне-

ния f(x + y) = f(x) + f(y) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1970
Об основаниях геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986

1987, 1990
Об основах дифференциальной геометрии и их

изложении . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1949
Об отношении биологии к физике и химии . . . . . . . . . . . . . 1960
Об отображениях семейств конусов . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1976
Об отображениях, сохраняющих конгруэнтность . . . . . . . . 1973
Об условиях неизгибаемости выпуклых поверх-

ностей с краем . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1954
Об экстремальном свойстве конусов в прост-

ранстве Лобачевского . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1975
[Обобщение одной теоремы Герглотца] . . . . . . . . . . . . . . . . . 1948
Обобщенные римановы пространства . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1986
Общий взгляд на математику . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1956, 1958
Один общий метод мажорирования решений

задачи Дирихле . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1966
Одна изопериметрическая задача . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
Одна общая теорема единственности для замк-

нутых поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1938
Одна теорема о выпуклых многогранниках . . . . . . . . . . . . . 1933
Одна теорема о треугольниках в метрическом

пространстве и некоторые ее приложения . . . . . . . . . . 1951
Одно условие равенства замкнутых выпуклых

поверхностей . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Однозначная определенность выпуклых поверх-

ностей вращения . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950
Окружность и круг . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1983
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Ольга Александровна Ладыженская:
(К 60-летию со дня рождения) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1983

Основания внутренней геометрии выпуклых
поверхностей в пространствах постоянной
кривизны . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1946

Основания внутренней геометрии поверхностей . . . . . . . . . 1946
Основания геометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1987
Основное звено — высшая школа . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Основы внутренней геометрии поверхностей . . . . . . . . . . . . 1948
Основы стереометрии . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1980
От дважды два до интеграла . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
От оргкомитета [Программа 4 Всесоюз. мат.

съезда] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Ответ на вопрос «Правды»: «Что дает Вам изу-

чение марксистско-ленинской теории?» . . . . . . . . . . . . 1966
[Ответ на вопрос редакции. Наш быт вчера,

сегодня, завтра] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1970
Относительности теория (теоретико-познава-

тельное значение) . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1955
Отображение аффинных пространств с система-

ми конусов . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1972
Отображение семейств конусов . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1971
Отображения . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1983
Отображения областей псевдоевклидовых про-

странств . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1977
Отображения семейств множеств . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1970
Отображения упорядоченных пространств . . . . . . . . . . . . . 1972
Оценки длины кривой на поверхности . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953
Ошибки колориметрических измерений и мет-

рика цветового пространства . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1937

Параллельные прямые и векторы . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1982
Первые шаги . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1959
Перечитывая Лобачевского . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1970
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Перпендикуляр. Расстояние. Проекция . . . . . . . . . . . . . . . . . 1980
По поводу некоторых взглядов на теорию отно-

сительности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1953
Поверхности, представимые разностями выпук-

лых функций . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1950
Поворот к «человековедению» . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1972
Поворот кривой в n-мерном евклидовом прост-

ранстве . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1988
Повышение уровня учебной и научной работы

кафедр педагогики . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1960
Подготовка кадров — дело первостепенной важ-

ности . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1961
Подобные треугольники . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1982
Покорение вершин творчества:

К 80-летию со дня рождения Б. Н. Делоне . . . . . . . . . 1970
«Покори свою вершину» . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1985
Полные выпуклые поверхности в пространстве

Лобачевского . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1945
Помнить о требованиях жизни . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1958
Поэзия науки . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1964
Преданность науке: [О сталинском стипендиате

С. П. Оловянишникове] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1940
Предисловие [Двумерные многообразия огра-

ниченной кривизны. Ч. 2] . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1965
Предисловие [Математика, ее содержание, ме-
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Sur l’idéalisme en mathématiqués . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1954
Synthetic methods in the theory of surfaces . . . . . . . . . . . . . . 1953

The impossibility of general estimates for solutions
and of uniqueness conditions for linear equa-
tions with norms weaker than in Ln . . . . . . . . . . . . . . . . 1968

117



The maximum principle . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1967
The method of normal map in uniqueness problems

and estimations for elliptic equations . . . . . . . . . . . . . . . . 1965
The projection method in the study of solutions of

elliptic equations . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1966
The space-time of the theory of relativity . . . . . . . . . . . . . . . . . 1956
Topologia . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1962
Topology . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . 1969

1999
Two-Dimensional Manifolds of Bounded Curvature . . . . . . . . 1965
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mungsradien eine gegebene positive Funktion
ist, welche den Bedingungen der Geschlossen-
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